30. Neurcity a urcity integral - ilohy k procviceni
1. Definujte neurcity integrdl funkce f.

2. Objasnéte princip konstrukce Riemannova integrdlu funkce f a udejte pfiklad podminky, kterd je

a) nutné a neni dostateéna,

b) dostateéna a neni nutna
k tomu, aby funkce f byla riemannovsky integrovatelna.
3. Udejte priklad

a) ohranicené funkce F, ktera na (1;3) neni primitivni funkei k Zddné funkci,

b) funkce f, pro jejiz dolni a horni Riemannovy integraly plati nasledujici podminky
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c¢) funkce g, k niZ existuje funkce primitivni, ale tato primitivni funkce neni funkci elementérni,
d) ohraniCené funkce h, kterd neni riemannovsky integrovatelna na (—1;2).
Pozadovanou funkci zadejte pfedpisem, pfipadné zdivodnéte, pro¢ zadné takova funkce neexistuje.
4. Vypoctéte nasledujici neurcité integraly
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5. Vypodtéte nasledujici urcité integraly
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6. Vypoctéte obsah podgrafu funkce
f:y=zlnz pro ze€(1;3),
tj. uréete obsah plochy ohrani¢ené grafem funkce f a pfimkami o rovnicich y =0,z =1az = 3.

7. VypocCtéte obsah plochy ohranicené

a) kfivkami o rovnicich

Y= a y+z—-5=0,

2 == .2
b) kfivkami o rovnicich
=22 —4z+3 a y=x-3,
c) kiivkou, které je grafem funkce
f:y=z?+2z+4,
a jejimi te¢nami v bodech Ty = [0;4] a Ty = [-3; 7).

8. Vypoctéte objem télesa, které vznikne rotaci kolem osy x kfivky, kterd je grafem funkce

f:yg= arcsin,/;—f_——l— pro z € (0;1).

9. Vypoctéte délku kiivky, kterd je grafem funkce
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fry= pro z € (1;e).

10. Vypoététe povrch plasté télesa, které vznikne rotaci kolem osy z kiivky, ktera je grafem funkce
f:y=¢€ pro z€(0;1).

11. Uzitim vhodnych kritérii rozhodnéte o konvergenci, resp. divergenci fad
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Dalsi tlohy ve Sbirce tloh z matematiky pro gymnasia. Obsah tohoto okruhu pokryva pfedevsim kapitola
Integrdlni pocet od str. 314.




