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Derivace funkce - ulohy k procviceni

Definujte derivaci funkce f na mnoziné M, M C R.
Zformulujte tvrzeni oznacované jako tzv. L “Hospitalovo pravidlo.
Uvedte pfedpoklady, pfi jejichZ splnéni plati

(f (z0) = 9 (20))' = [ (20) — ¢’ (o)

Uvedené tvrzeni néasledné dokazte. Déle uvedte pfiklad ilustrujici, Ze zminéné pfedpoklady nelze vy-
pustit.

Udejte ptriklad funkce f : R — R, pro kterou plati
f(-1)=2, fl(-1)=-00 a fi(-1)=3.

Pozadovanou funkci zadejte predpisem, pfipadné zdivodnéte, pro¢ Zadna takova funkce neexistuje.

. Udejte priklad funkce f : R — R, ktera ma derivaci pouze v bodé zo = 3 a v Zddném jiném bodé jeji

derivace neexistuje. PoZadovanou funkci zadejte pfedpisem, pfipadné zdtivodnéte, proé zadné takova
funkce neexistuje.

Udejte priklad funkce f : R — R, pro kterou plati, Ze ma nenulové vSechny derivace v bodé zp =1
az do n-tého fadu (n € N) a derivace vSech vysSich f4di mé v bodé zo = 1 jiZ nulové. PoZadovanou
funkci zadejte predpisem, pfipadné zdtvodnéte, pro¢ Zadna takova funkce neexistuje.

Vypodététe (prvni) derivace nésledujicich funkci a vysledky upravte do nejjednodussich moznych tvari.
fi(z) = (22)°,
fo(z) = z%e*(sinz — cos z),
fs(z) = 3sin® (4z — %),
fa(z) = log \/tg3z.

. Rozhodnéte, zda funkce

sinx + cosx
F(z) = -z a G(z)= arctg ———
sinz — cosx
jsou primitivnimi funkcemi k téZze funkci f na takové mnozinég, kde jsou obé tyto funkce definovany.

Pokud ano, najdéte tuto funkci f.

. Najdéte obecné rovnice vSech tefen funkce

rz—1
f.y—$+1,

které jsou rovnobézné s pfimkou p: 2z —y+1=0.

Najdéte obecnou rovnici normaly funkce
f:y=cos’dz
v jejim bodé T = [%, yo] (tj. bod T lezi na grafu funkce f).
Napiste Maclauriniv polynom ¢tvrtého stupné pro funkei
f: y=xarcsinz.
Napiste Tayloriv polynom tfetiho stupné se stfedem v bodé zo = 7 pro funkci

s p=tgx,

Dalsi alohy ve Sbirce Gloh z matematiky pro gymnasia od str. 297, zejména ulohy ¢. 46 - 50, 53, 54, 64 -
67, 74.




