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Vypocty objemi - ilohy k procviceni

. Uzitim vzorce pro objem pravidelného Sestibokého jehlanu odvodte vztah pro vypodet objemu pravi-

delného Sestibokého komolého jehlanu o délkach podstavnych hran a; a ag (a1 > a3) a vysce v.

. Podstavou kolmého hranolu je pravouhly trojihelnik, jehoZ délky odvésen jsou v poméru 3 : 4. Vyska

hranolu je o 2 cm kratsi, nez delsi odvésna podstavy a jeho povrch je 468 cm?. Vypoététe objem tohoto
hranolu. - -

. Necht je déana krychle ABCDEFGH o délce hrany a. Vypoctéte objem télesa ACHF. O jaké téleso

se jedna? ;v ' ¢

. Do koule o poloméru r je vepsan pravidelny osmistén. V zévislosti na r vypoc¢téte objem tohoto osmis-

ténu.

. Do koule o poloméru r je vepsan rovnostranny valec a rovnostranny kuzel. Vypoctéte pomér objemu

téchto tii téles.

. Néadoba tvaru polokoule o poloméru r je zcela naplnéna vodou. Po jejim naklonéni o tthel o = 30° z ni

volné vytece 11 1 vody. Kolik litri vody v nddobé zlstane?

. Vypoctéte objem rovnobéznosténu ABCDEFGH, jsou-li dany soufadnice jeho nésledujicich vrcholi:

B =[1;-2;3], C = [7;5;1], G = [-1;—4;1] a E = [1;2;0]. Dale vypoététe objem jehlanu ABCDE a
Ctyisténu ADGH.

. Vypoctéte objem obou kulovych tuse¢i, na které rozdéluje rovina p : 4z — y + 8z + 10 = 0 kouli

k:x?+y2+22-8x—4y—122-233<0.

. Velké krychle je slozena z malych krychli¢ek pravé t¥i barev - bilych, modrych a zelenych. VSechny

malé krychlicky maji hranu délky 2 cm. Urcete objem velké krychle, vite-li, Ze bilych krychli¢ek je %%
z celkového poctu malych krychli¢ek tvoficich velkou krychli, modrych krychlicek je = H z celkového
po¢tu malych krychliéek tvoficich velkou krychli a zelenych krychhcek je mén€ nez 3000 Najdéte
vSechna FeSeni této ulohy. Své tvrzeni zdtvodnéte. !

Tvrdy papir tvaru obdélniku ma rozméry 60 cm a 28 cm. V rozich se odstfihnou stejné ¢tverce a zbytek
se ohne do tvaru oteviené krabice. Jak dlouhd musi byt strana odstfizenych ¢tverci, aby objem krabice
byl nejvétsi. Svéa tvrzeni podlozte vypodty. * |

Do koule o poloméru r vepiSte rota¢ni kuzel maximalniho objemu. Sva tvrzeni podlozte vypocty.

Vypoé&téte pomér objemt t¥i téles, kterd vzniknou rotaci daného pravothlého trojihelniku ABC (y =
90°) kolem jeho stran.

Uzitim integralniho poétu odvodte vzorec pro objem rota¢niho elipsoidu, ktery vznikne rotaci elipsy
o délce hlavni poloosy a a vedlejsi poloosy b kolem své hlavni osy.

Vypoctéte objem télesa, které vznikne rotaci itvaru omezeného nerovnostmi

O

?+y° <4, y<z a y>0

kolem osy z. O jaké téleso se jedna? Vypodet provedte

a) uzitim integralniho poétu,

b) bez uziti integralniho po&tu.

Dal3i tlohy ve Sbirce tloh z matematiky pro gymnasia. Obsah tohoto okruhu pokryvaji pfedevsim tyto
kapitoly:

e Hranol, vélec od str. 490 - zejména ulohy ¢. 103, 104, 110, 123, 129, 131.

e Jehlan a kuzel od str. 495 - zejména ulohy ¢&. 137, 139, 142, 148, 155, 158, 159, 167.

e Komoly jehlan a komoly kuZel od str. 500 - zejména ulohy &. 174, 182, 183, 188, 191, 193.

o Plocha kulova a koule, jejich ¢asti od str. 503 - zejména ulohy é.' 197, 204, 207, 210, 217, 226, 230, 232.




