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Polynomy, algebraické rovnice - ulohy k procviceni

Nésledujici tvrzeni bud dokaZte, nebo uvedte protipiiklad vyvracejici jejich obecnou platnost. V pfi- -
padé, Zze dané tvzeni obecné neplati, doplite dodatecny predpoklad, s nimz se jiz bude jednat o
pravdivé tvrzeni (dtikaz tohoto tvrzeni jiZz neprovadéjte).

a) Je-li ¢islo zy kofenem reciproké rovnice, pak i ¢islo zl—o je kofenem této rovnice.

b) Algebraické rovnice lichého stupné n (n € N) mé alespoii jeden redlny kofen.

Dokazte, Ze pro libovolnou hodnotu parametru a € R je polynom
*+(1—-a)2®+2°+a

délitelny polynomem
z? —az +a.

Najdéte vSechny spolecné kofeny polynomi
o' +22° +2° -9 a z'-—32%+4z-3.
Vypoctéte povrch a objem kvadru, jehoZ rozméry jsou kofeny rovnice
z® — 102% + 31z — 30 = 0.
Urcete hodnotu redlného parametru k a vSechny kofeny rovnice
5 4 3 2 92
z° — 92 + kz° — 3z —?x+20=0,

vite-li, Ze z, = —z,.

. Necht z;, x5, 23 znadi kofeny polynomu F(z) = z® + pz? + gz + r. Naleznéte polynom G(y), pro jehoz

kofeny y1, 2, y3 plati

I T9 T3
W=7 V=" B
1+ T + I3 : 1+ 2o+ I3 1+ Ty + I3

Najdéte nejvétsiho spolecného délitele polynomi
g — 152 — 16, z°— 1222 +487-64 a 2 — 212" -8z

Necht je dan polynom
F(z)=z'+22° + 722 + 62 + 9.

Uzitim Euklidova algoritmu naleznéte (F, F') a najdéte polynom G, ktery ma stejné kofeny jako F,
ale vSechny pouze jednoduché.

Najdéte vSechny body, v nichZ mé polynom

F(z) =32"—22° +32® + 62+ 7
tecnu rovnobéznou s osou z.
Najdéte vSechny racionalni kofeny polynomi

Py(z) = 42° + 8z* — 1523 — 2522 + 16z + 12,
Py(z) = 62° — 112° — 302* + 2623 + 58z% + 9z — 10,
Ps(z) = z° — 62* + 523 + 22% — 147 + 20.




11. Urcete pocet realnych kofenti polynomi
Pi(z) =2+ 2z -5,
Py(z) =23 — 5z + 1.

Své tvrzeni zdivodnéte. Jednotlivé kofeny urdete s presnosti na dvé desetinnd mista metodou pileni
intervalu.
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13. V C vyreste nasledujici rovnice

22° -z -8z +4=0,
z° 4+ 324 — 62° — 1822 4+ 92+ 27 =0,
x5 — 42% 4 228 4+ 1022 — 27z + 18 = 0.

14. Upravte predpisy funkeci

foy= 28 —3x—2
VYT B+ T2+ 3

2 +22 424
fory=

223 + Tx? + 11z + 4
do nejjednodussiho mozného tvaru, stanovte jejich defini¢ni obory, obory hodnot a nacrtnéte jejich
grafy. V nich vyznacte duilezité body vcetné priseciki se soufadnicovymi osami.

15. Nasledujici funkce rozlozte na parcialni zlomky

i _2824z41
o tz+1l
fa: YT Ptttz
o zt-2z-2
fa: y————xQ(x2+2)-

Dalsi ulohy ve Sbirce tloh z matematiky pro gymnasia od str. 91. V kapitole Reciproké a binomické rovnice
naleznete mnoZstvi aloh ke cviceni - kazdy dle své individuélni potieby.




