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Definice. Rekneme, 7e k-rovina K a l-rovina L se protinaji transverzdlné v P", jestlize jejich
prunik je (k + [ — n)-rovina.

Priklad. Ukazte, Ze obecnd dvojice (K, L) € G(k,n) x G(I,n) se protind transverzdalné.

Reseni. Chceme tedy ukazat, Ze mnoZina dvojic (K, L) protinajici se transverzalné obsahuje
otevienou hustou podmnozinu G (k,n) x G (I,n). Protoze G(k,n) i G(l,n) jsou ireducibilni
variety, je i jejich soucin ireducibilni varieta, plati oteviend hustd = oteviend neprazdna.

Ukazme tedy, ze mnozina dvojic, které se neprotinaji transverzalné, lezi v néjaké varieté,
tj. mnoziné, kterou lze popsat rovnicemi. Necht tedy k,l € Ny, n € N jsou libovolné takova,
ze k + 1 > n. Projektivni k-rovina je dédna (k + 1)-tici linedrné nezévislych vektort, podobné
l-rovina je dana (I + 1)-tici vektoru. Muzeme tedy uvazovat vyjadieni

K = [vg,v1,. .., vk, L = [ug,uq,...,u.

Protoze v projektivnim prostoru dimenze n existuje pravé n + 1 linedrné nezavislych vektori,
je prunik K a L dan vzdy alespon

k+D)+(+1)—(n+1)=k+l-n+1
—— N N —
gen. K gen. L gen. P

vektory, tj. K N L mé dimenzi alespon k + [ —n. Chceme sestavit soustavu rovnic, ktera bude
nulova, pokud je tato dimenze vyssi (a kterd nebude popisovat cely prostor P™).
Oznaéme S mnozinu vSech permutaci mnoziny {0, 1,...,l} a uvazme systém rovnic dany

1)()/\7)1/\”'/\UkAuU(l)A---/\ug(n,k):0 o €S.

Je-li dimenze K N L vyssi, nez k 4+ | — n, pak generdtory téchto nadrovin negeneruji cely
prostor P", a proto pro libovolnou permutaci o € S je rovnost vyse splnéna (vzdyt mame
n + 1 vektort, které jsou nutné linedrné zavislé).

Tento systém zadava varietu, kterd obsahuje vsechny dvojice, které se neprotnou transver-
zélné. Zbyva ukazat, ze komplement (oteviend mnozina) je neprazdny. Uvazme napiiklad

K = [607 €1y -5 Chtl—n; Chtl—n+1y---> 6k]7 L= [607 €1 Chtl—myCht1y--- 7671]‘

Jisté pro vhodnou permutaci o je prislusny vnéjsi soucet nenulovy, dvojice (K, L) nelezi ve
vysSe zkonstruované varieté. Otevienad mmnozina transverzalné se protinajicich dvojic je ne-
prazdna, tedy husta, coz jsme chtéli dokédzat. O



