Priklad. Reste v Z

Resend. e Uvazme feSeni x,y, z zadané rovnice a oznacme d = (z,y, z), pak jisté 7, %,%
je také fesenim zadané rovnice. Mtzeme tedy dale predpokladat, ze mame feseni z, y, z,
kde jsou tato ¢isla po dvou nesoudélnd, vzdyt spoleény délitel libovolnych dvou cisel

bude délit 1 to treti.

e 7 ptedchoziho vime, Ze nejvyse jedno ¢islo bude sudé. Predpoklddejme, ze 2tz a 21y,
pak 22 = 42 =1 (mod 8). Zejména 2% = 2 (mod 8), coz je ale spor. Proto bude pravé
jedno z c¢isel x, y sudé. Uloha symetricka, necht je to x, tedy « = 2r.

e PiepiSeme piivodni rovnici jako 472 = 22 — y? = (2 + y) (2 — y). Polozme

2ty v_z—y
) - 2 N

e Bud p prvodislo takové, ze p | u, p | v, pak p |u+v=zap|u—v =y, coz je spor
s nesoudélnosti y, z. Proto jsou nutné u, v nesoudéln4.

e Vimer? = Z’gy -%5% = wwv. Z nesoudélnosti u, v vidime, Ze u i v jsou druhymi mocninami,

tj. u = a?, v =%, kde (a,b) = 1.

e Dosadime do vztahi: x = 2r, y = u — v, 2z = u + v a dostavame

x = 2ab,
y:a2_b27
z=a®+b?

pricemz (a,b) =1, a,b € N.
e Ovérime nalezend Teseni tim, ze dosadime do pivodni rovnice:

22 4+ % = 4a®b® + o* — 2420 + b* = a* + 24%0? + bt = 22,



