Piiklad 1 (SNMU). Uvaste dvé prirozend éisla (15). a (26), zapsand v ¢iselné soustavé o
zdkladu z, kde z > 7 je prirozené cislo. Urcete vsechny hodnoty z, pro néz jsou ¢isla (15), a
(26), nesoudélnd.

Priklad 2 (MO - A52ii - 1). Najdéte zdklady z vsech ciselngjch soustav, ve ktergch (41), deéli
(1001),.

Priklad 3 (MO - A52i-4). Urcete vSechna prirozend ¢isla n > 1 takovd, Ze v nékteré ciselné
soustavé o zdkladu z > 5 plati ndsledujici kritérium délitelnosti: trojmistné cislo (abc), je
delitelné cislem n, prave kdyz je cislem n delitelné cislo ¢ + 3b — 4a.

Priklad 4 (MO - A51iii - 3). Dokazte, Ze dané prirozené cislo A je druhou mocninou nékterého
prirozeného cisla, pravé kdyz pro kazdé prirozené n je aspon jeden z rozdili

(A+1)%— A,
(A+2)2— A,
(A+43)2 - A,
(A4+n)>—A

delitelny cislem n.
Priklad 5 (MO - Ab4ii - 2). V oboru celych cisel reste soustavu rovnic

z(y+z+1) =y’ +2° -5,
y(z+z+1)=2%+2°-5,
z(x+y+1) =22 +9y* 5.
Priklad 6 (MO - Ab4ii - 4). Najdéte vsechny dvojice prirozengch cisel, jejichZ soucet md
posledni cifru 3, rozdil je prvocislo a soucin je druhou mocninou prirozeného c¢isla.
Priklad 7 (MO - A58i - 3). Najdéte vsechny dvojice prirozenych cisel x,y takové, Ze
2

Ty
r+y

je prvocislo.

Priklad 8 (MO - A58ii- 1). Hledané ctyrmistné prirozené cislo je délitelné sedmi. Zapiseme-
Iz jeho cislice v opacném poradi, dostaneme vétsi cislo, které je také delitelné sedmi. Navic pri
délent cislem 37 ddvaji obé zminénd ctyrmistnd cisla stejngy zbytek. Urcete puvodni ctyrmistné
cislo.

Priklad 9 (MO - A59ii - 3). Urcete vSechna prirozend c¢isla m, n takovd, Ze n | 2m — 1 a
m | 2n — 1.



Priklad 10. Reste ndsledujici diofantické rovnice

2" =1+3Y v Z?
T+y+z=u1ayz v N3
6(x —y) =y v N?
y3 — x3 =91 v ZQ
1 1 1 2 , o
== v Z*, kde p je prvociselny parametr
r Yy p

Piiklad 11 (MO - A4Ti - 1). Dokazte: ¥n € N: 2+2 | 20132" — 1 A 273 4 2013%" — 1.
Piiklad 12 (MO - A47ii - 1). Dokazte: 373 | 19973" 4 1.

Priklad 13 (MO - A48ii - 1). Aritmeticky pramer nékolika navzdjem riznych prvocisel se
rovnd 27. Urcete, jaké nejuétsi prvocislo mezi nimi muze byt.

Piiklad 14 (SNMU). Dokaste: Vn € N:n |37 —2=3" —1[3%"~1 -3,

Priklad 15 (SNMU). Najdéte vsechny pravouhlé trojihelniky s obvodem 180, jejichz délky
stran jsou vyjadreny prirozenymi cisly.

Priklad 16. Dokazte, Ze cislo 5™ + 7" 4+ 13™ je sloZené pro kazZdé prirozené cislo n.

Priklad 17. Dokazte, Ze v posloupnosti (2" — 3),°_, je nekonecné mnoho ndsobki 5 a neko-
necné mnoho ndsobki 13, ale Zadni ndsobek 65.



